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El6szo

,A Mindenség nem értelmetleniil kattogd, 6ntudatlan gépezet, hanem minden izében Tu-
datos vilag, amelyet egy Tokéletes Intelligencia teremtett, s6t benne van! Az atomoknak is
van szerény értelmiik, emlékiik, érzékenységiik, 6k is kdvetnek valamit: egy gondolatot, egy
mintat, egy energia-torvényt, amelybdl kristalyok, hegyek, csillagok lesznek. . .”.(Miiller
Péter), és folytatva az idézet értelmét, akkor rajohetiink, hogy ez a teremtési modell nem
més mint a matematika. Hiaba tanulunk meg beszélni, mert el6szér nem is tudjuk kimon-
dani azt, ami a lelkiink mélyén él. Elhallgatjuk, vagy mést mondunk helyette. Es ha nagy
nehezen sikeriil is végre kimondani: a mésik nem érti meg. A szavakat érti persze, a mon-
datokat is. Csak ami a szavaink mogott rejlik, vagyis a lényeget, az igazi matematikat, azt
nem érti. A megértés ott kezd6dik amikor ezekkel a fogalmakkal énkénteleniil, szabadon
kezdiink jatszani. Newton erre azt mondta: ,Nem tudom, a vilag hogyan vélekedik rélam,
de én magam tugy érzem, olyan vagyok, mint egy kisfia, aki a tengerparton jatszva hol
egy simabb kavicsot, hol egy szebb kagylot talal, mikozben az igazsag hatalmas 6ceanja
felfedezetleniil all el6ttem”. Majd rajoviink, hogy a matematika nemcsak igazsag, hanem
magasrendd szépség. ,Hideg és szigori, a szobraszatéhoz hasonld szépség, mely nem for-
dul gyongébb természetiink egyetlen részéhez sem, s amely nélkiilozi a festészet és a zene
elkédpraztatd kellékeit, viszont fenségesen tiszta, és oly szigoru tokélyre képes, amilyent
csak a legnagyobb mitvészet tud felmutatni.” (Bertrand Russel)

Az 1989-es valtozasok Kelet-Europanak 1j lehetéséget adtak, tobbnyire elméletileg. A
gyakorlati megvalositas sokszor a mi kamikaze-nak tiing akcionk volt, ami japanul tro-
pusi ciklont jelent. Igen, ez a sziviinkbdl aradé tropusi ciklon egyesitette Gjra Trianon
utan a Karpat-medence magyar matematikajat. Rogton létrejott az Erdélyi Magyar Ma-
tematikaverseny, és ennek mintédjara megalakult 1991-ben a Nemzetkozi Magyar Mate-
matikaverseny, a IX-XII. osztalyok részére. Mindketts életben tartasat és folytonossagat,
egy csodélatos matematikus csaldd miikodteti. Erd6s Pél ezt a folyamatot nevezte a leg-
fontosabb magyar matematikusokat képezd tehetséggondozéasnak. Miikodése, az elmult
negyed szézad alatt ezt igazolta. Ennyi id¢ alatt korbejarta a magyarsag életterének leg-
fontosabb varosait, iskolait, és mindeniitt kozosségforméld, békés nemzetegyesits erejét
hagyta hatra. A felvidéki magyar matematikaverseny mellet Délvidéken a Fekete Mihay
matematikaverseny miikodik, Karpataljan pedig a Bolyai matematikaverseny. Beteges vi-
laghatalmak annyira szétfaragtdk Hazankat, hogy a vilagon egyediili nemzetként elmond-
hatjuk azt, hogy 6nmagunkkal vagyunk hatarosak. Jokai Mor, Klapka Gyorgy és Nagy
Kéaroly személyiségek kettészakitott Komarom varosat valasztottuk Olah Gyorgy baré-
tommal 1992-ben az els6 Nemzetkozi Magyar Matematikaverseny bolesGjének. Erdélyt és
Felvidéket nemcsak székely eredete, hanem kisebbségi izomorfizmusa is eggyé kovacsolta.
Egy fél emberolts alatt szépen strukturalodott a IX-XII. osztalyok Nemzetkozi Magyar
Matematikaversenye. Ellenben, Erdélyben rajottiink arra, hogy az V-VIII. osztalyok ver-
senyrendszere szertedgazo, ezért a tavaly 1étrehoztuk az Erdélyi Magyar Matematikaver-
senyt az V-VIII. osztalyok szamara. Ezen verseny pozitiv tapasztalatanak kiterjesztése az
[. Nemzetkozi Magyar Matematikaverseny az V-VIII. osztalyok részére, aminek az idén
Dunaszerdahely a hazigazdéaja 2014. méjus 2-4. kozott, nevezetesen a Szabd Gyula Alapis-
kola. Koszonjiik Csolle Teréz igazgatondnek és munkakozosségének, valamint Liszkay Béla
felvidéki régiovezetének, hogy felvallaltak e csodalatos rendezvényt. Amint fent, gy lent.
Az égi konstellaciok alakulasa, a bolygdk vandorléasa a mintdja annak a muzsikdnak, amit
az ihlet pillanataiban a komponista beliil hall. Ez a ,kozmikus-bels§” zene jelenik meg
aztan a szimfénidkban, a matematika feladatokban, tételekben, és persze minden ihletett



alkotasban is. Az égi jelek ragyogjak, sugalljak, inspiraljak at a foldi életiinket is, és mi
donthetiink gy, hogy harmoénidban egyiittrezgiink a kozmosszal, de donthetiink ugy is,
hogy mindezekrdl nem vesziink tudomést. Az matematika versenyek alkalmaval a tanulok
java része nem azt teszi, mint a hétkoznapokon, igy lehetdsége nyilik kitekinteni a ,;mokus-
kerékbdl”, s észrevenni az elhagyast, az atalakitast igényls ,élet-dolgokat”. Ezért mondjuk
azt, hogy bar minden égi helyzet egyszeri, és megismételhetetlen, tehat szent, mégis a
piros betlis matematika versenyek csillagjeleire kicsit jobban érdemes odafigyelniink.

Dréaga didkjaink, minden matematika verseny egy kihivas, egy fejlédési lehetGség, amit
maximalisan at kell élni, és hasznositani. Evek mulva ti lesztek azok a matematikusok,
azok a tanarok, azok a sziil6k, akik tovabb viszitek, éltetitek a magyar matematikat.
Ti fogjatok a jovenddbeli generaciot nevelni, és amit t6liink kaptok azt adjatok tovabb.
Soha ne feledjétek a kdvetkez6 Hamvas Béla idézetet: ,,A boldogsagot csak az birja el, aki
elosztja. A fény csak abban vélik aldassa, aki méasnak is ad beléle.”

Dr. Bencze Mihaly, Bukarest
Erdély régiovezetsje



Feladatok
5. (6.) évfolyam

1. A hitelkdrtya szdma egy hatjegyt szam, ahol 1-t6] 9-ig minden szémjegy szerepelhet.
Az els6 két szamjegy a 12, ebben a sorrendben, a harmadik szadmjegy nagyobb, mint
6, a negyedik szdmjegy oszthatoé 3-mal, az 6todik szamjegy 3-szor nagyobb, mint a
hatodik. Hany ilyen kiilonb6z6 hatjegyt hitelkartya szam van?

Lancz Istvan

2. Néhany egy pontbol kiindulé félegyenes a sikot szogekre osztja, amelyeknek mértékei
10°,20°,30°,...,n-10°, ahol n természetes szam.

(a) Hatarozzuk meg az n szamot és az egy pont koriili szogek mértékét.
(b) Keressiikk meg a 90°-o0s és 180°-os szogeket.
(c) Hany szog keletkezett? (Egy szog mértéke nem nagyobb 180°-nal)

Simon Jozsef, Pet6fi Sandor Altalanos Iskola, Csikszereda

3. Felirtuk a természetes szamokat 1-t6l 2014-ig sorban egymés mellé a kévetkezd mo-
don: 123456789101112...20132014.

(a) Hany szamjegybdl all ez a szdmsor?

(b) Melyik a szamsorban a kozéps6 szamjegy?

Toth Gabriella, Palics

4. Hanyféleképpen lehet kiszinezni az ABCDE 06tszog cstcsait legfeljebb 4 szin fel-
hasznalésaval, ha a szomszédos csticsok nem lehetnek egyforma szintiek?

Erdss Géabor, Nagykanizsa



5. Ot lezart ladaba egy-egy fémpénzt tettek: aranyat, eziistot, bronzot, platinat és
nikkelt. A ladak sorszamozva vannak 1-t6l 5-ig, és a sorszam mellett egy felirat van
a ladan.

1. Az arany érme a kettesben vagy a hdrmasban van.
2. Az eziist érme az egyesben van.
3. A bronz érme nincs itt.

4. A nikkel érme abban a ladaban van, amelynek a szdma eggyel kisebb az arany
érmét tartalmazo lada szamanal.

5. A platina érme abban a laddban van, amelynek a szama eggyel nagyobb a bronz
érmét tartalmazo lada szaménal.

Azt is tudjuk, hogy csak az arany érmét tartalmazo lada felirata igaz.

Melyik laddban melyik pénzérme van?

Roka Sandor, Nyiregyhéza

6. 33 ember egy kerek asztal koré iilt. Mindegyikiik vagy mindig hazudik, vagy mindig
igazat mond. Mindegyiket megkérdezik s a valasz: ,A télen jobbraiil§ mind a 10
ember hazug”. Hany hazug, és hany igaz ember van koztiik?

Meészaros Jozsef, Joka



6. (7.) évfolyam

(a) Egy természetes szam és a szam 19-szerese kozott 1 907 darab természetes szam
van. Melyik ez a két szam?

(b) Egy természetes szam és a szam négyzetének 2-szerese kozott 19 899 darab
természetes szam van. Hatarozzuk meg a két szamot.

Simon Jozsef, Pet6fi Sandor Altalanos Iskola, Csikszereda

. Hany palcika athelyezésével érhetd el az
abran, hogy harom négyzet keletkezzen,
és minden palcika valamelyik négyzet ol-
dala legyen? (A pélcikdkat nem szabad
egymasra helyezni.)

Nagy-Bal6 Andras

. A férj és a feleség életkoranak az aranya most 8 : 7. Nyolc évvel kés6bb ez az arany
10 : 9 lesz. A hazassagkotésiikkor az életkoruk arénya 6 : 5 volt. Hany évvel ezelGtt
kotottek hazassagot?

Lancz Istvan

. Az ABC haromszogben legyen D a BC oldal C-hez kbzelebb es6 negyedels pontja,
és F/ az A pont szimmetrikusa a D-re nézve.

Hatéarozzuk meg az AC'D és BC'E haromszogek teriileteinek arényét.

Olosz Ferenc, Szatmérnémeti

. Két padon 6 — 6 gyerek {ilt. Valamennyien kiilonb6z6 életkortiak (az életkorok egész
szamok), és az egyik padon 1l6 gyerekek életkordnak Osszege és szorzata is megegye-
zik a masik padon iil6k életkoranak Osszegével és szorzataval. A legidGsebb gyerek
16 éves. Hany évesek azok a gyerekek, akik vele egy padon iilnek?

Roka Sandor, Nyiregyhéza

. Adottak az A = {1;2;3;...;2012;2013;2014} és B = {0; —1; —2;...; —2012; —2013}
halmaz. Legyen a ¢ szam az A és B halmazok Osszes elemeinek Osszege, d az Osszes
elemiik szorzata és e pedig az A halmaz paros elemei 6sszegének és a B halmaz parat-
lan elemei Osszegének kiilonbsége. Rakjuk csokkend sorrendbe a |c—d|, |d—e|, |e — |
szamokat.

Toth Gabriella, Palics



7. (8.) évfolyam

. Mutassuk meg, hogy a négyzet felbonthatdé 2014 darab nem feltétleniil egybevagd
kisebb négyzetre.

Mészéros Jozsef, Joka

. Hatarozzuk meg azokat az n = p - q-r primtényezss felbontasu szamokat amelyekre
p-(g—2)(r—2)=1734.

Zakany Monika, Németh Léaszl6 Elméleti Liceum, Nagybanya

. Hany olyan pozitiv, tovabb mar nem egyszertiisithetd tort van, amelynek szamlélojat
és nevezGjét is 2-vel novelve a tort értéke megkétszerezddik?

Nagy-Bal6 Andras

. Egy iskolaban 17 osztaly miikodik. Egy osztaly mindegyik tanuldja tobbi 16 osz-
talybol osztalyonként egy-egy tanulot ismer. Igazoljuk, hogy mind a 17 osztaly ta-
nuldéinak szama megegyezik.

Bencze Mihély, Ady Endre Gimnazium, Bukarest

. Az ABC'D konvex négyszogben az atlok metszéspontja O, AD = BC, az ABC' és
BDC haromszogek teriilete és keriilete egyenls. Tudva, hogy az AOD haromszog
teriilete 9 teriiletegység. Szamitsuk ki az ABC'D négyszog teriiletét.

Matefi Istvan,

. A, B, C, D valamelyike betorte az ablakot. Kikérdeztiik Sket, és az alabbi valaszokat
kaptuk:

A: C volt.
B: Nem én voltam.
C: D volt.

D: C nem mond igazat.

(a) Ki volt a tettes, ha pontosan egy hazudott?

(b) Ki volt a tettes, ha pontosan egy mond igazat?

Roka Sandor, Nyiregyhéza



8. (9.) évfolyam

. Anna vésarolt egy almat, egy banént és egy narancsot. Ha egy alma harmadaba, egy
narancs a kétkilencedébe, egy banan a kétharmadaba keriilne a jelenlegi arnak, akkor
200 Ft-ot, ha pedig az alma kétotodébe, a narancs felébe, a banan tizedébe kertilne,

akkor 100 Ft-ot fizetett volna. Hany forintot fizetett Anna a harom gytimolcsért?

Nagy-Bal6 Andras

. Legyen ABC' egy hegyesszogi nem egyenls oldali haromszog, Ay, By és C; pedig
az A, B és C csucsok tiikorképei a szemben 1évG oldalakra nézve. Bizonyitsuk be,
hogy az A, B és C pontok egyike az Ay B;C} haromszog belsejében, egy pedig azon
kiviil helyezkedik el. Mit mondhatunk a harmadik cstcspontrol?

B. Varga Jozsef, Temerin

. Hatarozzuk meg az 6sszes abl alaki szamokat, melyeket elosztva egy egyjegyti szam-
mal maradékul 8-at kapunk.

Matefi Istvan,

. Igazoljuk, hogy az x,y, 2z, t,u valos szamok akkor és csakis akkor egyenlGek, ha
|z —y| = 2012|y — z| = 2013|z — t| = 2014|t — u| = 2015|u — z|.

Bencze Mihély, Ady Endre Liceum, Bukarest

. Mutassuk ki, hogy barmely a és b valos szamra teljesiil a kovetkezd egyenlStlenség:
4(a — b)? — 6(a — b) + 4ab + 3 > 0.
Milyen esetben kapunk egyenlGséget?

Zakany Monika, Németh Léaszl6 Elméleti Liceum, Nagybanya

. Ha p primszam és p > 3, akkor p* + 6560 Osszetett szam. Bizonyitsuk be az allitast.

Polcz Zita, Ham Jéanos Romai Katolikus Teoldgiai Liceum, Szatméarnémeti



Megoldasok:

5. (6.) évfolyam — megoldas

1. A hitelkartya szama egy hatjegy szém, ahol 1-t6l 9-ig minden szamjegy szerepelhet.
Az els6 két szamjegy a 12, ebben a sorrendben, a harmadik szamjegy nagyobb, mint
6, a negyedik szdmjegy oszthato 3-mal, az 6todik szamjegy 3-szor nagyobb, mint a
hatodik. Hany ilyen kiilonb6z6 hatjegyt hitelkartya szam van?

Lancz Istvan

Megoldas :
Minden hatjegyt szam 12-vel fog kezd&dni.
A harmadik szamjegy lehet: 7:8;9
A negyedik szamjegy lehet: 3;6;9
Az 6todik szamjegy lehet: 3;6:;9
A hatodik szamjegy lehet: 1;2:3
1.1.3.3.3 = 27 Osszesen 27 darab hatjegyt szam lesz:

127331 127362 127393 127631 127662 127693
127931 127962 127993 128331 128362 128393
128631 128662 128693 128931 128962 128993
129331 129362 129393 129631 129662 129693
129931 129962 129993

2. Néhany egy pontbol kiindul6 félegyenes a sikot szogekre osztja, amelyeknek mértékei
10°,20°,30°, ..., n-10°, ahol n természetes szam.

(a) Hatéarozzuk meg az n szamot és az egy pont koriili szogek mértékét.
(b) Keressiik meg a 90°-o0s és 180°-os szogeket.
(c) Hany szog keletkezett? (Egy szog mértéke nem nagyobb 180°-nél)

Simon Jozsef, Petéfi Sandor Altalanos Iskola, Csikszereda

Megoldas:

(a) Az egy pont koriili szogek mértékénék) Az abra alapjan kovetkezik, hogy:
osszege 360°. Felirhatjuk, hogy: OAy LOAs, OA;LOAs, OA4LOAg,

tovabbé AsOA; — AsOAg — 180°,
10°+2-10°+--- +n - 10° = 360° /:Of‘{ﬁb a A3OAq 50 Ag = 180

1424 +n=36
n-(n+1)

2
n-n+1)=72=8-9=n=_8.

= 36

A sz6gek mértékei rendre: 10°,20°,30° . .., 80°



As

(c¢) Az egy és két szoget tartalmazd szogek szama 8, a 3 szoget magaba foglalo
szogek szama 7, a 4 szoget tartalmazo szogek szama 5, végiil az 5 szdget magaba
foglalo szogek szama 2. Az abran Osszesen 30 darab szog lathato.

3. Hanyféleképpen lehet kiszinezni az ABC'DE 6tszog csicsait legfeljebb 4 szin fel-
hasznalésaval, ha a szomszédos csticsok nem lehetnek egyforma szintek?

Erdss Géabor, Nagykanizsa

Megoldas:

Ha az A és a C egyforma szint (4 lehet8ség), akkor B télikeltérs (3 lehetdség), D
szintén eltér C-t6l (3lehetGség), mig F szine eltér A-tol és D-t6l is (2 lehetSség), igy
az ilyen esetek szama 4 -3-3-2 = 72. Ha viszont az A ¢s a C kiilonb6z6 szind (4 - 3
lehetGség), akkor B téliik eltérs (2 lehetéség). Ekkor ha D szine megegyezik A-éval,
akkor F-nek 3 lehetdsége maradt, hanem, akkor csak 2, igy a D és az E szinezésére
lehetdség adodott, igy az ilyen esetek szama 4-3-2-7 = 168. Osszesen 240 szinezés
van.

Megjegyzés: A feladat rekurzivan is megoldhat6, altaldnosithato: n csicsra 3" +
(—1)" szinezés van.

4. Felirtuk a természetes szamokat 1-t61 2014-ig sorban egymas mellé a kovetkez6 mo-

don:
123456789101112...20132014.

(a) Hany szamjegybdl all ez a szamsor?

(b) Melyik a szamsorban a kozépsd szamjegy?
Toth Gabriella, Palics

Megoldas:



(a) 1 jegyid: 9
2 jegyd: 90, azaz 180
3 jegyt: 900, azaz 2700
4 jegyd: 1015, azaz 4060
Teha tosszesen 6949 szamjegybdl all a felirt szamsor.

(b) 6949 = 3474-2+1, tehat a 3475. szamjegyet keressiik. Az egy, két és haromjegyt
szamokbol Osszesen 2889-et hasznaltunk.

3475 — 2889 = 586

586 = 146 - 4 + 2, tehata 147. négyjegyd szdm 2. szamjegyét keressiik. A 147.
négyjegyd szam a 1146, melynek a mésodi kszamjegye az 1.

Ennek a szamsornak a kozepén az 1-es szamjegy helyezkedik el.

5. Ot lezart ladaba egy-egy fémpénzt tettek: aranyat, eziistét, bronzot, platinat és
nikkelt. A ladak sorszamozva vannak 1-t6l 5-ig, és a sorszam mellett egy felirat van
a ladan.

1. Az arany érme a kettesben vagy a harmasban van.
2. Az eziist érme az egyesben van.
3. A bronz érme nincs itt.

4. A nikkel érme abban a ldadaban van, amelynek a szama eggyel kisebb az arany
érmét tartalmazo lada szamanal.

5. A platina érme abban a ladaban van, amelynek a szama eggyel nagyobb a bronz
érmét tartalmazo lada szamanal.

Azt is tudjuk, hogy csak az arany érmét tartalmazo lada felirata igaz.

Melyik laddban melyik pénzérme van?
Roka Sandor, Nyiregyhéza

Megoldas:

Az els6 felirat biztosan nem igaz, mert ha igaz lenne, akkor az arany ott lenne, és
nem a kettesben vagy a harmasban. Emiatt az arany vagy a 4., vagyaz 5. ladaban
van. Ezért hamis a 2. és 3. ladan levs feliratis, s ezutobbi miatt a bronzérme a 3.
ladaban van.

Ha a 4. lada felirata igaz, akkor itt van az arany, és a felirat szerint a 3. ladaban
lesz a nikkel érme. Ami nem lehet, mert ott a bronz érme van.

Csak az 5. ladan levé felirat lehet igaz, és itt van az arany. A lada felirata szerint a
4. ladaban lesz a platina érme.

A nikkel és az eziist érme az els6 két ladaban van. A 2. lada felirata hamis, ezért az
eziist a 2., a nikkel pedig az 1. laddban van.

A Tadak ban levs érmék rendre: nikkel, eziist, bronz, platina, arany.



6. 33 ember egy kerek asztal koré iilt. Mindegyikiik vagy mindig hazudik, vagy mindig
igazat mond. Mindegyiket megkérdezik s a valasz: ,A télen jobbraiil§ mind a 10
ember hazug”. Hany hazug, és hény igaz ember van koztiik?

Mészéros Jozsef, Joka

Megoldas:
3 igaz és 30 hazug ember iil a tarsasagban. Egy igaz embert 10-10 hazug zarja kozre.

6. (7.) évfolyam — megoldas

1. (a) Egy természetes szam és a szam 19-szerese kozott 1 907 darab természetes szam
van. Melyik ez a két szam?

(b) Egy természetes szam és a szam négyzetének 2-szerese kozott 19 899 darab
természetes szam van. Hatarozzuk meg a két szdmot.

Simon Jozsef, Petéfi Sandor Altalanos Iskola, Csikszereda

Megoldas:
(a) Legyen n és 19n a két szam. Felirhatjuk, hogy:
19n —n —1=1907 < 18n = 1908 < n = 106 és 19n = 2014.
(b) Legyen n és 2n? a két szam. Felirhatjuk, hogy:
2n* —n — 1 = 19899.
[.megoldas: [T.megoldas:

n?—n+n?>—1= 19899

2
2n" —n = 19900 nin—1)+ (n—1)(n+1) = 19899
n-(2n—1)=100-(2-100 — 1) (n—1)(2n + 1) = 99 - 2001
n = 100 és 2n* = 20 000. n = 100 és 2n2 = 20 000

2. Hany palcika athelyezésével érhets el az
abran, hogy harom négyzet keletkezzen,
és minden palcika valamelyik négyzet ol-
dala legyen? (A palcikikat nem szabad
egymaésra helyezni.)

Nagy-Balé Andras



Megoldas:

Megoldés: 1 vagy 2 palcika athelyezésével nem érhetd el, mert jelenleg 8 olyan palcika
van, amelyek nem oldalai négyzetnek. Ha ebbdl a 8-bol 2-t athelyeziink a maradék
6 valamelyikéhez, legfeljebb 4 ilyen palcikdhoz csatlakoztathatjuk az athelyezendd
2-t, igy 2 palcika még mindig kiilénéll6 maradna.

3 palcikaval elérhetjiik a kivant allapotot, ha példaul az dthuzottak keriilnek a szag-
gatottal jelolt helyekre:

5 palcika athelyezésével tugy is megoldhatjuk, mint ahogy 3-mal tettiik, csupan 2
palcikat még kicseréliink egymassal. 6 palcika athelyezésével elérhetjiik a kivant
allapotot ugyanigy, mint 4 palcikaval, csak még két palcika helyet cserél egyméssal.
Ennél tébbel hasonloan.

. A férj és a feleség életkoranak az ardnya most 8 : 7. Nyolc évvel kés6bb ez az arany
10 : 9 lesz. A hazassagkotésiikkor az életkoruk arénya 6 : 5 volt. Hany évvel ezelGtt
kotottek hazassagot?

Lancz Istvan

Megoldas:

A férj mostani életkora legyen 8z, a feleség mostani életkora pedig legyen 7x. Nyolc
év mulva a férj életkora 8z + 8, a feleségéé pedig 7x + 8.

Ebbdl felirhato:

(8x+8): (7Tx+8)=10:9
9(8x 4 8) = 10(7x + 8)
T2x + 72 =T0x + 80
20 =8
r=4



A héazassagkotés y évvel ezel6tt volt, akkor:

(32—y):(28—y)=6:5
5(32 —y) =6(28 —y)
160 — 5y — 168 — 6y
y=2~

Nyolc évvel ezel6tt kotottek hazassagot, ekkor a férj 8-4—8 = 24 a feleség 7-4—8 = 20
éves volt.

. Az ABC haromszogben legyen D a BC oldal C-hez kozelebb esé negyedels pontja,
és F/ az A pont szimmetrikusa a D-re nézve.

Hatérozzuk meg az AC'D és BC'E haromszogek teriileteinek aranyéat.
Olosz Ferenc, Szatméarnémeti

Megoldas:

LegyenF' a BC oldal felez6 pontja és AG.
G, H az A, B -b6l BC-re hiizott merdle-
ges talppontja. F'D = DC és AD = DFE,
ezért ACEF paralelogramma, igy EFC
és ACF egybevagd haromszogek, tehat

Terc = Zacr-

Tapc = 2 - Tacr = 4 - Tacp, mert
BC =2-FC =4-DC, és mindharom ha-

romszognek az A-bol hizott magassaga

Tece = 2 - Tgrc, mert BC = 2 - FC', és mindkét haromszognek az F-bdl hizott
magassaga [ H.

A fentiek alapjén TBCE =2 TEFC =2- TACF = TABC =4. TACD~ Tehat a keresett
arany
Tacp

1
Teer 4

. Két padon 6 — 6 gyerek {ilt. Valamennyien kiilonb6z6 életkortiak (az életkorok egész
szamok), és az egyik padon 1l6 gyerekek életkoranak Osszege és szorzata is megegye-
zik a masik padon iil6k életkoranak Osszegével és szorzataval. A legidGsebb gyerek
16 éves. Hany évesek azok a gyerekek, akik vele egy padon iilnek?

Roka Sandor, Nyiregyhéza

Megoldas:

Eszrevehets, hogy a gyerekek kozott nem lehet 13 éves, hiszen akkor az egyik padon
az ¢letkorok szorzata 13-mal oszthato, &m a mésik padon szdmolt szorzat nem lesz



oszthato 13-mal, ezért a két szorzat nem lehet egyenls. Ugyanezért 11 éves gyerek
sem lehet kozottiik.

Jo volna megtalalni a masik két kimarado6 életkort, s akkor tudhatnank mind a
tizenkét gyerek életkorat.

Vizsgaljuk meg a tobbi primszamot. Lehet-e 7 éves kozottiik? Lehet. Az egyik padra
7, a masikra 14 éves gyerek iil, és ekkor mindegyik szorzat oszthato lesz 7-tel.

Lehet-e 5 éves kozottiik? Itt mar felmeriilnek problémak. Az 5, 10 és 15 szamokat
nem lehet a két csoportba megfelelGen szétosztani, ugyanis az egyik szorzatban két
5-6s tényez6 lesz, a mésikban csak egy. Tehat az egyik szorzat oszthato lenne 25-
tel, mig a méasik nem, az csak 5-tel oszthato. Hidnyozni fog az életkorok koziil az
5, 10, 15 szamok egyike. Szamoljuk meg a 3-as tényez6k szamat. A 3, 6, 9, 12, 15
szamokban 1, 1, 2, 1, 1 darab 3-as szorz6 van, 0sszesen hat, ezeket szét lehet osztani
egyenlGen.

Szamoljuk meg a 2-es tényezdk szaméat. A 2, 4, 6, 8, 10, 12, 14, 16 szamokban levd
2-es tényezSk szama rendre: 1, 2, 1, 3, 1, 2, 1, 4. Osszesen 15 darab 2-es. Ezért az
életkorok koziil hianyozni fog paros szam is.

Meg tudjuk-e mondani, melyik a hidnyzo6 négy életkor? Az eddig megallapitott fel-
tételeket — a megmarado 12 szamban paros legyen a 2-es, 3-as, 5-0s, 7-es primté-
nyezok szama - tobb lehetdség is kielégiti: (1;10;11;13), (4;10; 11;13), (9;10; 11; 3),
(2;15;11;13), (8;5;11;13), (6;11;13;15).

Féraszto lenne ezeknek lehetdségeknél megnézni, hogy a megmaradoé 12 szam szétoszthato-
e a kivant modon. Mit tehetiink? Még nem vettiik figyelembe az 6sszegek egyenls-
ségét. Ez azt jelenti, hogy a 12 szam Osszege paros.

Szerencsénk van: a felsorolt lehetGségekbdl csak egy teljesiti ezt. A megoldas egy
fontos allomasahoz értiink, tudjuk melyik a négy hianyzo életkor: 4, 10, 11 és 13.

Az 1,2,3,5,6,7,8,9, 12, 14, 15, 16 szamokat kell a kivint moédon két csoportba
osztani. Ezen szamok Gsszege 98, tehat egy-egy padon a hat életkor osszege 49. Ezen
szamokban a 2-es tényezbk szama 12, ezért a 16 mellé tgy kell szamokat valasztani,
hogy azokban 2 darab 2-es tényez§ legyen, hiszen a 16-ban 4 darab 2-es tényezd van.
Ha figyelembe vessziik azt is, hogy a hat szdm Osszege paratlan, akkor a 16 mellé
két paros szamot kell valasztanunk, és ez a két szam csak a 2, 6, 14 szamok koziil
keriilhet ki. Ez a valasztas 3-féle médon tehet§ meg.

Vegyiik sorra a lehet&ségeket.

Egy csoportba keriilt a 16, 14, 6. A hat szam Osszege 49, ezért a hidnyz6 harom
paratlan szam 0Osszege 13. Lesz a csoportban 5-tel oszthatd szam is, a 15 nem lehet,
mert nagyobb 13-nal, tehat az 5-6t valasztjuk. Mar csak a 3-as tényezGk szaméat
kell kiegésziteni 3-ra: 2 darab 3-as tényezS hianyzik. Ez megtehets az 1 és a 9
valasztaséval, de ezek Osszege 10, noha most az Osszeg hianyzo része 8. A most
vizsgalt lehet&ség nem ad megoldést.

Legyen egy csoportban a 16, 14, 2. A hidnyz6 szamok Osszege 17 lesz. A 15-6t
nagysaga miatt nem valasztjuk, tehat a csoport 5-tel oszthato szama az 5 lesz. 3-mal
oszthato szdm még nincs a kivalasztottak kozott, a hidnyzo két szammnak 3 darab
3-as tényezGt kell behozni. Ez egyféleképpen megtehets, a 3 és a 9 vélasztasaval.
Talaltunk egy megoldast: egy padon iilnek a 2, 3, 5, 9, 14 és 16 éves gyerekek.



Még egy lehetdséget meg kell vizsgalnunk, amikor egy csoportban van a 16, 6, 2. A
hidnyzo6 szémok Osszege 25. 7-tel oszthatd paratlan szamot vélasztani kell, tehat a
7-et valasztjuk. Sziikség van 1 darab 5-6s és 2 darab 3-as tényezére. Ez a 15 és a 3
valasztasaval megoldodik. Talal-tunk egy mésik megoldast: egy padon iilhetnek
a2 3,6,7, 15, 16 éves gyerekek.

6. Adottak az A = {1;2;3;...;2012;2013;2014} és B = {0; —1; —2;...; —2012; —2013}
halmaz. Legyen a c szam az A és B halmazok 0sszes elemeinek 6sszege, d az Osszes
elemiik szorzata és e pedig az A halmaz paros elemei 6sszegének és a B halmaz parat-
lan elemei Osszegének kiilonbsége. Rakjuk csokkend sorrendbe a |c—d|, |d —el, |e — |
szamokat.

Toth Gabriella, Palics

Megoldas:
A két halmaz 6sszes elemének Osszege ¢ = 2014.
A két halmaz 6sszes elemének szorzata d = 0.

Az A halmaz paroselemei: 2,4, 6,8, ...,2010,2012,2014. (ésszesen 1007 szam) Ossze-

giik 2016-503+1008 = 1015056. A B halmaz paratlan elemei: —1, -3, —5,...,—2009, —2011, —2013
(6sszesen 1007 szam) Melyek 6sszege: —2014-503——1007 = —1014049. e = 1015056 —

(—1014049) = 2029105

Csokkend sorrendben tehat: |d — el, |e — ¢|, |c — d|.

7. (8.) évfolyam — megoldas

1. Mutassuk meg, hogy a négyzet felbonthaté 2014 darab nem feltétleniil egybevago
kisebb négyzetre.

Mészéros Jozsef, Joka

Megoldas:

Az abra szerint a négyzet 7 = 3-2 41
darab kisebb négyzetre bonthatd. Mivel
2014 = 3 - 671 + 1, ezért a felbontas le-
hetséges.

2. Hatarozzuk meg azokat az n = p- ¢ - r primtényezss felbontast szdmokat amelyekre
p-(qg—2)(r—2)=1734.

Zakény Monika, Németh Laszlo6 Elméleti Liceum, Nagybanya



Megoldas:

p-(q—2)-(r—2) = 1734 paros, tehat valamelyik tényez§ paros. ¢ — 2 és r — 2 nem

lehet paros, tehat csak a p = 2 elfogadhaté. Igy
(g—2)-(r—2)=867T=1-867=3-289=17-51

Mivel g és r prim, ezért csak a ¢ = 19 és r = 53 lesz a megoldas. Tehat a keresett
szam az n = 2-19 - 23 = 2014.

. Hany olyan pozitiv, tovabb mar nem egyszertisithets tort van, amelynek szamlalojat
és nevezGjét is 2-vel novelve a tort értéke megkétszerezddik?

Nagy-Balé Andras

Megoldas:

.. .. a " p p o o
Keressiik meg az 6sszes olyan 7 pozitiv, tovabb mar nem egyszertisithets tortet,

a+2 5. a

b+2 b
Nyilvanvaloan b nem lehet sem 0, sem —2, ugyanis a torteknek nem volna értelmiik.
Egyenértéki atalakitasokat végziink az egyenl@ségen:

amelyre igaz, hogy

a+2_2g
b+2 b
Mivel —8 = (=8) - 11 = (—4)-2 = (=2) -4 = (=1)-8 = 1-(—8) = 2+ (—4) =
4.(=2)=8-(—1), ezért a — 2, illetve b+ 4 lehetséges értékei:

a—2|-8|—-4|-2|-1]|1 2 4 8
b+4 | 1 2 4 8 | 8| -4 |-2| -1

& bla+2) = 2a(b+2) < ab+2b = 2ab+4a < ab—2b0+4a = 0 < (a—2)(b+4)+8 =0 <

a
ahonnan megkaphatjuk a, illetve b, és ezt kovetGen 7 értékeét:

a | —6] —2 0 1] 3 [ 4] 6 |10
b+4]| 1 | 2 4 S| =8 | -4 2] -1
a [ =6 =2 T 3 [ 4 6 |10
— —_— —_— ertelmetlen — —_— —_— —_— —_—
b | 3] -2 41 -12] 8| -6 -3

1
Koziiliik az egyetlen tovabb mar nem egyszertsithetd pozitiv tort az 7 és ez valoban

1+2 3 1 1
teljesiti is a feltételt, hisz R G 2 - —. Tehat egyetlen olyan tort 1étezik,
442 6 2 4

amelyik eleget tesz a feladat feltételeinek.

. Egy iskolaban 17 osztaly miikodik. Egy osztaly mindegyik tanuldja tobbi 16 osz-
talybol osztalyonként egy-egy tanulot ismer. Igazoljuk, hogy mind a 17 osztaly ta-
nulbéinak szama megegyezik.

Bencze Mihély, Ady Endre Gimnazium, Bukarest



Megoldas:

Elégséges, ha az A és B osztalyrol kimutatjuk, hogy tanuléinak a szdma megegyezik.
Tételezziik fel, hogy az A osztalyban tobb tanulé van, mint a B osztalyban. Mivel
minden tanulé az A osztalybol csak egy tanulot ismer a B osztalybol, ezért az
A osztalyban létezik legalabb 2 tanuld, z és y aki nugyanazt a z tanuldt fogja
ismerni a B osztalybol. Tehat a z tanuldo A osztalybol két tanuldt ismer és ezzel
ellentmondéashoz jutottunk. Tehat mind a 17 osztaly tanuldinak a szdma megegyezik.

. Az ABC'D konvex négyszoghen az atlok metszéspontja O, AB = BC', az ABC' és
BDC haromszogek teriilete és keriilete egyenls. Tudva, hogy az AOD haromszog
teriilete 9 teriiletegység. Szamitsuk ki az ABC'D négyszog teriiletét.

Matefi Istvan,

Megoldas:

Mivel Tapc = Tspc = AM = DN és AM || DN, aholAM 1 BC' és M illeszkedik a
BC szakaszra, valamint DN 1L BC' és N a BC' szakaszra illeszkedik. Ez az tjelenti,
hogy az AM N D négyszog paralelogramma, tehat AD || BC'. Feltételszerint AD =
BC, tehat ABC'D is paralelogramma. De mivel K gc = Kgpc és AB = DC kap-
juk, hogy BD = AC', tehat ABCD téglalap. Tapcp = 4 - Taop = 36 teriiletegység.

. A, B, C, D valamelyike betorte az ablakot. Kikérdeztiik Sket, és az alabbi valaszokat
kaptuk:

A: C volt.
B: Nem én voltam.
C: D volt.

D: C nem mond igazat.

(a) Ki volt a tettes, ha pontosan egy hazudott?

(b) Ki volt a tettes, ha pontosan egy mond igazat?
Roka Sandor, Nyiregyhéza

Megoldas:

(a) A és C éllitasa ellent mondasban van, igy van kozte hamis allitas. Hasonlo a
helyzet C-t ésD-t tekintve is. Ezek szerint C' allitasa a hamis, a tobbieké pedig
igaz, ezért C torte be az ablakot.

(b) C és D éllitasa nem lehet egyszerre hamis, hiszen ha C' allitasa hamis, akkor D
allitasa igaz, tehat C vagy D igazat allit. Ha D allitasa hamis, és 6sszhangban
ezzelC-¢é igaz, akkor hamisak az A és B altal mondottak is. Ekkor viszont B
hamis allitasabol kovetkezéen B, mig C' igazallitasabol kifolyolag D a tettes,
ez pedig nem lehetséges. Ezek utan mar csak az képzelhets el, hogy az els6
hérom allitas volt hamis, és az utolsé igaz, igy B a tettes.



8. (9.) évfolyam — megoldas

1. Anna vasarolt egy almat, egy banant és egy narancsot. Ha egy alma harmadaba, egy
narancs a kétkilencedébe, egy banan a kétharmadaba keriilne a jelenlegi arnak, akkor
200 Ft-ot, ha pedig az alma kétotodébe, a narancs felébe, a banan tizedébe keriilne,
akkor 100 Ft-ot fizetett volna. Hany forintot fizetett Anna a harom gytimolcsért?

Nagy-Bal6 Andras

Megoldas:

Az alma arat a-val, a banan arat b-vel és a narancs arat n-nel jeldlve, a feltételek
alapjan felirhatjuk a kovetkez6 egyenlGségeket:

L2 2200
3 ¢T3 T
2 ar st p—100
SR R T

Az els6 egyenldséget 9-cel, a masodikat 10-zel végigszorozva kapjuk, hogy:

2a + 2n + 6b = 10800
4a + 5n + b = 1000

Ha Gsszeadjuk e két utobbi egyenlGség megfelels oldalait, a

Ta + Tn + 7b = 2800

Egyenldséghez jutunk, amit 7-tel osztva kapjuk, hogy:

a+n-+b=400
Tehat a harom gytimoélesért Anna 400 Ft-ot fizetett.

2. Legyen ABC' egy hegyesszog nem egyenlS oldali haromszog, Ay, By és C) pedig
az A, B és C csucsok tiikkorképei a szemben 1évé oldalakra nézve. Bizonyitsuk be,
hogy az A, B és C' pontok egyike az Ay B1C} haromszog belsejében, egy pedig azon
kiviil helyezkedik el. Mit mondhatunk a harmadik cstcspontrol?

B. Varga Jozsef, Temerin

Megoldas:

Az ABC, A1BC, AB,C és ABCY harom- mnem csokkentve feltételezhetjiik, hogy ez
szogek egybevagoak, ugyanis az utols6 az A csticsnal 1év6 szog. Mivel a B és
harom az els§ tiikorképe. Mivel a ha- €' csticsnal 16v6 szogek is hegyesszogek
romszog nem egyenld oldali, ezért egyik ezért az AC'A; szog amely tartalmazza a
szoge kisebb, mint 60°. Az altanossdgot BC szakaszt és az ABA; szog is amely



tartalmazza a BC szakaszt kisebbek az szog belsejében is.

egyenesszognél. Ezért az ABA;C négy-

sz0g konvex deltoid, vagyis az AA; sza-

kasz a BAC< sz0g belsejében van. A By

C1AB;1< sz0g, amely magéba foglalja a

BAC< szoget kisebb 3 - 60°-nal, azaz az A
egyenesszognél, tehat az AC; A1 By négy-

szOg konvex, vagyis az A pont nincs

az A1B,C7 héromszog belsejében. Ha-

sonloképpen feltételezhetjiik, hogy a B

cstuicsnél 1évs ABC'< szog nagyobb mint B

60%¢. Ekkor a Cy BAl< sz6g amely ma-
gaba foglalja az ABC'< szoget konkav
sz0g. A BB szakasz az ABC'< szog bel-

sejében van, tehat benne van a CyBA;< i

Az elmondottakbol kovetkezik, hogy a Cy BA; By négyszog konkav és a konkav szoge
a B cstucsnal van, azaz a B pont az ABC haromszog belsejében talalhato. Az el§zo-
ekbdl az is kivilaglik, hogy az ABC hegyesszogli haromszog azon cstcsai vannak az
A1 B Cy belsejében, amelyeknél 1évS szog nagyobb mint 60° és azok vannak kiviil,
amelyiknél 1év6 szog kisebb mint 60°. Ha a cstucsnal 1év6 szog 60°-os akkor a cstcs
az A, B1C} haromszog megfelels oldalanak pontja lesz.

. Hatarozzuk meg az 6sszes abl alaki szamokat, melyeket elosztva egy egyjegyti szam-
mal maradékul 8-at kapunk.

Matefi Istvan,

Megoldas:

A maradékos osztés tétele szerint abl = 9 - ¢ + 8, abl utols6 szamjegye 1, ha a ¢
utolsoszamjegye 7.

T ehét g €= {7;17;27;37;47;... }, de 9-7+8 = 71 nem abl alakd, demar 9-17+8 =
161 marilyen alaku, tehat abl = {161;251;341;431;521;611;701;791; 881;971}.

. Igazoljuk, hogy az x,y, z, t,u valos szamok akkor és csakis akkor egyenlGek, ha
|z —y| = 2012|y — 2| = 2013|z — t| = 2014|t — u| = 2015|u — x|.

Bencze Mihély, Ady Endre Liceum, Bukarest

Megoldas:
L. rész: L | | = k, akko | = +k + i t =+ k
. I'eSZ. [§ en |(r — = a. r r — = —z = _—Z — — -
gZ y ) Y Y 2012’ 2103’
=t y—p=t——
TS T T T 01

1) Hak=0,akkorz =y=2=t=u



2) Ha k # 0, akkor Osszeadva a fentieket, azt kapjuk, hogy

1 1 1 1
0= (=x1=x =+ + =+ -k,
2012 2013 2014 2015

azZaz 1 1 1 1
S + - m ,
2015 2012 © 2013 2014 2012 - 2013 - 2014

ahol m € Z. De ez ellentmondés, mert 2012 - 2013 - 2014 nem oszthato 2015-tel.

II. rész: Ha © = y = 2 =t = u, akkor az Osszefiiggés igaz.
. Mutassuk ki, hogy barmely a és b valos szamra teljesiil a kovetkezd egyenlStlenség:
4(a — b)? — 6(a — b) + 4ab + 3 > 0.
Milyen esetben kapunk egyenlGséget?
Zakény Monika, Németh Laszlo6 Elméleti Liceum, Nagybanya

Megoldas:

4(a —b)2 —6(a —b) +4ab+3=(2a—1)> — (2a — 1)(2b+ 1)+ (2b+1) > 0
Legyen x = 2a — 1 és y = 2b + 1, ekkor kapjuk, hogy

y)2 3y2>
_Z 27>
(x 2) T4 <

Ez viszont nyilvanvaloan teljesiil. Egyenl&ség csak x = y = 0 esetben fog teljestilni,

1
azaz @ = — és b= ——.
2 2

. Ha p primszam és p > 3, akkor p? + 6560 Osszetett szam. Bizonyitsuk be az allitast.
Polcz Zita, Ham Janos Romai Katolikus Teologiai Liceum, Szatméarnémeti

Megoldas:
Elsbb bebizonyitjuk azt,hogyha p primszam és p > 3, akkor p? — 1 oszthaté 3-mal.

(p— Dp(p+1) oszthato 3 -mal, mert harom egymaést kovets szam szorzata. Mivel p
prim szam és p > 3, kovetkezik, hogy a (p — 1)(p + 1) szorzat oszthato 3-mal, azaz
p? — 1 oszthat6 3-mal.

Ekkorp? + 6560 = (p? — 1) + 1 + 6560 = (p? — 1) + 6561 = (p* — 1) + 35.
Kovetkezik, hogy p? 4 6560 oszthatd 3-mal, tehat dsszetett szam.



Eredmények:

5. (6.) évfolyam

Sz. | Név 1 | 2|3 4|5 | 6 | Osszesen | Helyezés

1. | Rokonay Sonja 10 | 10 | 10 | 5| 10 | 10 55 1.
Herman Ott6 Gimnézium, Miskolc, Magyarorszag

2. | Toth Lili Anna (106 [10]4[9]10] 49 | 2
Kecskeméti Reforméatus Alt. Isk., Magyarorszag

3. | Mészar Anna Orsolya ‘ 10 ‘ 7 ‘ 10 ‘ 4 ‘ 10 ‘ 5 ‘ 46 ‘ 2.
Csiky Gergely Nemzeti Kollégium, Arad, Erdély

4. | Laczk6é Csongor ‘ 10 ‘ 3 ‘ 10 ‘ 5 ‘ 10 ‘ 5 ‘ 43 ‘ 2.
Székely Miko Elméleti Liceum, Sepsiszentgyorgy, Erdély

5. | Siili Akos (108 ]ofalalr] 22 [ 2
Széchenyi Istvan Alt. Isk., Szabadka, Délvidék

6. | Bencsik Eszter ‘ 10 ‘ 4 ‘ 9 ‘4‘ 7 ‘ ) ‘ 39 ‘ 3.
Kossanyi Jozsef Alapiskola és Ovoda, Szentpéter, Felvidék

7. | Fehér Konrad (10 ]8fw0]3[3]5] 3 | s
Jovan Mikity Alt. Isk., Szabadka, Délvidék

8. | Ferencz Eszter (w01 ]w0]s5]6]7] 39 [ s
Székely Miko Elméleti Liceum, Sepsiszentgyorgy, Erdély

9. | Papén Attila (10 ]3][6]3[w]7] 3 | s
Marai Sandor Gimnazium és Alapiskola, Kassa, Felvidék

10. | Kotro-Kosztandi Anna | 10 | 1 [ 9 [3]10] 5] 38 | 3.
Székely Miko Elméleti Liceum, Sepsiszentgyorgy, Erdély

11. | Vitalos Agnes (w01 ]9]2[9]6] 37 | Dis
Selye Janos Gimnéazium, Révkomarom, Felvidék

12. | Ordsg Kinga (101 [s8]2[10]5] 3 | Dics.
Jozsef Attila Altalanos Iskola, Csikszereda, FErdély

13. | Arva Norbert Akos | 5 [ 1 |10[3][ 9| 7] 35 | Dice.
Ady Endre Elméleti Liceum, Nagyvarad, Erdély

14. | Hegedds Déniel (101 [9]3[10]2] 3 | Dics.
Kecskeméti Reformatus Alt. Isk., Magyarorszag

15. | Osztényi Jozset (104 ]10]3[7]1] 3 | Dics.
Kecskeméti Reformatus Alt. Isk., Magyarorszag

16. | Biro Matyés Péter 1658 | 1]4]10] 5] 345 | Dics.
Bathory Istvan Elméleti Liceum, Kolozsvar, Erdély

17. | Karacsony Gyula ‘ 8 ‘ 1 ‘ 6 ‘3 ‘ 10‘ 6 ‘ 34 ‘ Dics.
Vambéry Armin Gimnazium, Dunaszerdahely, Felvidék

18. | Peéter Akos |6 [1][6]3[10]7] 33 | Dic.
Kiss Ferenc Altaldnos Iskola, Csikmadaras, Erdély

19. | Bucescu Andrea—Blanka‘ 10 ‘ 1 ‘ 6 ‘2 ‘ 10‘ 3 ‘ 32 ‘ Dics.
Aprily Lajos Nemzeti Kollégium, Brasso, Erdély




Sz. | Név 1 [2]3 14| 5 |6 Osszesen | Helyezés
20. | Fogarasi Andras 07151295 32 Dics.
Nicolae Titulescu Altalanos Iskola, Kolozsvar, Erdély
21. | Farkas Jézmin | s |1[7]4]5]6] 31 | Dics
Kecskeméti Reformatus Alt. Isk., Magyarorszag
22. | K6hézi-Kiss Anna |8 [1]5]2]10]5] 31 | Dics.
Kodaly Zoltan Enek-Zenei Alt. Isk. és Gimn., Kecskemét, Magyarorszag
23. | Pall Laszl6 (10 ]1]4]4]7]5] 31 | Dics
Beregrakosi Altalanos Iskola, Karpatalja
24. | Aczél Szabo Janos | 6 |65 [1]10[2] 30 | Dics.
Kecskeméti Reforméatus Alt. Isk., Magyarorszag
25. | Nyerges Aron |8 [3]1]3]8]5] 28 |
Kodaly Zoltan Enek-Zenei Alt. Isk. és Gimn., Kecskemét, Magyarorszag
26. | Muszka Csaba 651 7]1]9]2] 265 |
Josephus Calasantius Romai Katolikus Liceum, Nagykéroly, Erdély
27. | Matyas Andrés 5 (194 2]5] 26 |
Jozsef Attila Altalanos Iskola, Csikszereda, Erdély
28. | Toth Tamas 5 [1]w0]3]2]5] 26 |
Hunyadi Janos Alt. Isk., Csantavér, Délvidék
29. | Fodor Gébor | 372 1]7]5] 25 |
Majsai Uti Alt. Isk., Szabadka, Felvidék
30. | Divin Judit 13515 [2]10][3] 245 |
Ady Endre Elméleti Liceum, Nagyvarad, Erdély
31. | Fodor Gergely s 1]e6]2]2][1] 2 |
Szab6 Gyila Alapiskola, Dunaszerdahely, Felvidék
32. | Uhlar Balazs (s l1[3]1]2]5] 20 |
Kodaly Zoltan Enek-Zenei Alt. Isk. és Gimn., Kecskemét, Magyarorszag
33. | Radvanyszky Agoston ‘ 10 ‘ 1 ‘ 5t ‘ 1 ‘ 1 ‘ 1 ‘ 19 ‘
Bethlen Gabor Gimnéazium, Beregszasz, Karpatalja
34. | Kiss Balazs (w1 2]1]1]2] 17 |
Szabo6 Gyila Alapiskola, Dunaszerdahely, Felvidék
35. | Paraszti Emcke [ f1[2]1]1]2] 17 |
Szab6 Gyila Alapiskola, Dunaszerdahely, Felvidék
36. | Serf6z6 Dzsenifer Fanni [ 4,5 [ 1] 3 [2] 1 [2] 135 |
Kossuth Lajos Gimnazium, Cegléd
37. | Stercli Kristof 1212 ]1] 8 ]

Bolyai Janos Kozépiskola, Aknaszlatina, Karpatalja




6. (7.) évfolyam

Sz. | Név 1123|415/ 6 | Osszesen | Helyezés

1. | Roth Apor 10| 8 10|10 8 | 9 55 1.
Székely Miko Elméleti Liceum, Sepsiszentgyorgy, Erdély

2. | Miklos Csenge (10 8]10]1]10[10] 49 | 1
Székely Miko Elméleti Liceum, Sepsiszentgyorgy, Erdély

3. | Krista Roland s |s8fw]w][3[4] 43 | 2
Felvidék

4. | Jozsa Kriszta (s8[54 7]w0] 42 | 2
Aprily Lajos Nemzeti Kollégium, Brasso, Erdély

5. | Csoka Alexandra | 4 [ 8 [10[ 72 [10] 41 [ 2
Felvidék

6. | Miklos Dora (w089l 7]1]e] a1 | 2
Székely Mozes Altalanos Iskola, Lovéte, Erdely

7.| Szabo DoraRenata | 8 [ 8 [10[ 71 [6] 40 | 2
Bolyai Farkas Elméleti Liceum, Marosvasarhely, Erdély

8. | Mora Attila (10 8fw0]2][3[6] 39 | 3
Felvidék

9. | Janosdeak Mark ~ [10| 8 [9 |11 [8] 37 | 3.
Selye Janos Gimnézium, Révkomarom, Felvidék

10. | Espéni Marta l9lols5l2]3]7] 3 | 3
Herman Ott6 Gimnazium, Miskole, Magyarorszag

11. | Pinke Andrea (w0]8[s|1]5][3] 3 | 3
Selye Janos Gimnézium, Révkomarom, Felvidék

12. | Hugyik Kornél [ 508[9]1]1]10] 34 | Dics
Testvériség — Egység Alt. Isk., Bajsa, Délvidék

13. | Boros Csaba 10/ 8[4]3]2][6] 33 | Dics
Ham Janos Romai Katolikus Teologiai Liceum, Szatmarnémeti, Erdély

14. | Ambrus Egyed Agnes ‘ 10 ‘ 10‘ 5 ‘ 2 ‘ 1 ‘ 4 ‘ 32 ‘ Dics.
Janos Zsigmond Elméleti Liceum, Kolozsvar, Erdély

15. | Géres Andras (108 |5]2]1]6] 32 | Dices
Madach Imre Gimnazium, Somorja, Felvidék

16. | Jakab Etele 1 ]8]10]1]1]10] 31 | Dics.
Bolyai Farkas Elméleti Liceum, Marosvasarhely, Erdély

17. | Szoke Maté 10/ 2[10]1]1[6] 30 | Dics.
Deék Ferenc Gimnazium, Pécs, Magyarorszag

18. | Altman Tamas [508[s8]1]1][6] 29 | Dics
Felvidék

19. | Kiss Andrea Timea ‘10‘ 2 ‘ 7 ‘ 2 ‘ 1 ‘ 6 ‘ 28 ‘

Konsza Samu Altalanos Iskola, Nagybacon, Erdély




Sz.

Név 1|2 [3[4]5]| 6 | Osszesen | Helyezés

20. | Monori Janos Bence 51 8152|116 27
Kecskeméti Reformatus Alt. Isk., Magyarorszag

21. | Polencsér Eniks 2]10]1]2]2]10] 27 |
Herman Otté Gimnazium, Miskolc, Magyarorszag

22. | Borvak Annaméria ‘ 5 ‘ 10 ‘ 3 ‘ 1 ‘ 1 ‘ 6 ‘ 26 ‘
Selye Janos Gimnézium, Révkomarom, Felvidék

23. | Szalai Péter l6[s[3]2]1][3] 23 |
Szab6 Gyila Alapiskola, Dunaszerdahely, Felvidék

24. | Hangay Laura (78 faf1f[1]1] 22 |
Arpad Fejedelem Gimnazium és Alt. Isk., Pécs, Magyarorszag

25. | Zabos Péter a8 f1]2]1]6] 22 |
November 11-e Alt. Isk., Zenta, Délvidék

26. | Hrdlovics Anita 508 [3][1]1][3] 21 |
Szabo6 Gyila Alapiskola, Dunaszerdahely, Felvidék

27. | Lenkey Gébor (3[ s [3]t|1]5] 21 |
Tornaljai Gimnazium, Felvidék

28. | Varga Csilla 1 s|3]t]1]3] 17 |
Vambéry Armin Gimnéazium, Dunaszerdahely, Felvidék

29. | Kis Ors Maté (1 s[3]1]1]2] 16 |
Batthyany-Strattmann Laszl6 Alapiskola, Felbér, Felvidék

30. | Paraszti Anna Csenge ‘ 1 ‘ 8 ‘ 4 ‘ 1 ‘ 1 ‘ 1 ‘ 16 ‘
Szab6 Gyila Alapiskola, Dunaszerdahely, Felvidék

31. | Bagu Adam (183111 ] 15 |
Batyui Kozépiskola, Karpatalja

32. | Gybrke Zsofia (18 [3]1]1[1] 15 |
Nagygejoci Altalanos Iskola, Karpatalja

33. | Vaskeba Laszlo 2081111 ] 14 |
Bethlen Gabor Gimnéazium, Beregszasz, Karpatalja

34. | Sziics Gellert Péter | 1] 2 |4[1[1]3 [ 12 |
Bethlen Gabor Gimnéazium, Beregszéasz, Karpatalja

35. | Bozso Szintia (12 [3]1[1]2] 10 |

Miroszlav Antity Alt. Isk., Palics, Délvidék




7. (8.) évfolyam

Sz. | Név 11213 4] 5|6 | Osszesen | Helyezés

1. | Péter Istvan 8 |10 5 ]10[10| 9 52 1.
Jozsef Attila Altalanos Iskola, Csikszereda, Erdély

2. | Hermann Péter Pal [10j10]3]10]s8]10] 5 | 1
Bényai Julia Gimnazium, Kecskemét, Magyarorszag

3. | Fazakas Borbila [10]10]6]8][5]10] 49 | 2
Bathory Istvan Elméleti Liceum, Kolozsvar, Erdély

4. | Garfild Adrienn | 3]1w0]5]8]1w0]10] 46 | 2
Janos Zsigmond Elméleti Liceum, Kolozsvar, Erdély

5. | Mikulas Zsofia [10j10]5]10][5]6] 46 | 2
Kodaly Zoltan Enek-Zenei Alt. Isk. és Gimn., Kecskemét, Magyarorszag

6. | Rancz Maté (109 ]2]10[3]10] 44 | 3
Nagy Imre Altalanos Iskola, Csikszereda, Erdély

7. | Csertan Andras (10l 4[3]10[6]10] 43 | 3
Batthyany Lajos Gimnazium, Nagykanizsa, Magyarorszag

8. | Tokovics David (108 [3]10[2]10] 43 | 3
Banyai Julia Gimnézium, Kecskemét, Magyarorszag

9. | Kurunczi Viktoria 1 ]wo]7]10[4]10] 42 | 3
Csiky Gergely Nemzeti Kollégium, Arad, Erdély

10. | Apro Janos o lwo]2]8]1]10] 40 | 3
Oktober 10-e Alt. Isk., Szabadka, Délvidék

11. | Marica Edina 1 ]10]2]10]5]10] 38 | Dic.
Aprily Lajos Nemzeti Kollégium, Brasso, Erdély

12. | Tamas Nandor Karoly | 8 [10[3[ 1 [ 8 [ 8| 38 | Dics.
Kelemen Didak Altaldnos Iskola, Kézdialmas, Erdély

13. | Sebe Anna | s|8]2/6]2]10] 3 | Dic.
Katona Jozsef Gimnazium, Kecskemét, Magyarorszag

14. | Horvat Krisztofer Zoltan ‘ 10 ‘ 3 ‘ 2 ‘ 8 ‘ 2 ‘ 10 ‘ 35 ‘ Dics.
Derceni Kozépiskola, Karpatalja

15. | Erdei Csongor [ 1]10]5]/6[2]10] 31 | Dics.
Miskolczy Kéaroly Altalanos Iskola, Micske, Erdély

16. | Makukoricas Benedek ‘10‘ 6 ‘2‘ 8 ‘ 1 ‘ 7 ‘ 34 ‘ Dics.
Marai Sandor Gimnazium és Alapiskola, Kassa, Felvidék

17. | Lukacs Marton Ors 10/ 4[3][3[3]10] 33 | Dics.
Nagy Istvan Miivészeti Liceum, Csikszereda, Erdély

18. | Javorka Andrés 8] 71]w]2]3] 31 | Dis
Katona Jozsef Gimnazium, Kecskemét, Magyarorszag

19. | Kozmér Barbara 6 ]2]1]10]2]10] 31 | Dics.

Széchényi Istvan Alapiskola, FelsGszeli, Felvidék




Sz. | Név 1 1213 4]5]| 6 | Osszesen Helyezés

20. | Popa-Miiller Victor | 10 [ 1 | 2| 6 | 2 | 10 31 Dics.
Bolyai Farkas Elméleti Liceum, Marosvasarhely, Erdély

21. | Tempfli Levente [ 104 |2[10[2][ 3] 31 |  Dics
Ham Janos Romai Katolikus Teologiai Liceum, Szatmarnémeti, Erdély

22. | Eke Maité |4 ]2[4]1]9[10] 30 | Dics.
Amade Laszlo Alapiskola, Bés, Felvidék

23. | Bukor Benedek | 8 |31 4 [3]10] 29 |  Dics.
Selye Janos Gimnéazium, Révkomarom, Felvidék

24. | Szogi Roland s |1]2]6]2[10] 20 | Dics.
Kis Ferenc Alt. Isk., Orom, Délvidék

25. | Molnar Alexandra | 1 [8]2] 1 [6]10[ 28 |
Felvidék

26. | Salanki Miklos |10 43[4 [2] 5] 28 |
Felvidék

27. | Zsoldos Zsuzsanna ‘ 1 ‘ 4 ‘ 1 ‘ 10 ‘ 1 ‘ 10 ‘ 27 ‘
Tiszakereszturi Altalanos Iskola, Karpatalja

28. | Makai Béla (1 ]2]1]w0]2][100] 26 |
Kecskeméti Reformatus Alt. Isk., Magyarorszag

29. | Balogh Benedek |10 |1[1] 1 [2]10] 25 |
Kecskeméti Reformatus Alt. Isk., Magyarorszag

30. | Nagy Ors 6 ]2]1]3[3]10] 25 |
Tamési Aron Elméleti Liceum, Székelyudvarhely, Erdély

31. | Balla Bence lal11]6]2[10] 24 |
Herman Ott6 Gimnézium, Miskolc, Magyarorszag

32. | Nagy Kinga L1621 ]2][10] 22 |
Kizur Istvan Alt. Isk., Szabadka, Délvidék

33. | Ruzsa Akos 1116 ]2][10] 21 |
November 11-e Alt. Isk., Zenta, Délvidék

34. [ Manczal Dora | 1 [8]2]4[2]3[ 20 |
Szab6 Gyila Alapiskola, Dunaszerdahely, Felvidék

35. | Cirok Balazs (1 l4f1]1]1]10] 18 |
Nikola Tesla Alt. Isk., Topolya, Délvidék

36. | Matula Arppad | 6 [1]1]1[2]7[ 18 |
Kecskeméti Reformatus Alt. Isk., Magyarorszag

37. | Batori Szilvia 1031t [1f10] 17 |
Kokai Imre Alt. Isk., Temerin, Délvidék

38. | Kiss Angelika 1 l2]1]1[3][s8] 16 |

Szab6 Gyila Alapiskola, Dunaszerdahely, Felvidék




Sz. | Név 112(3|4]|5]6 | Osszesen | Helyezés

39. | Rice Robert 211(24|1|5 15
Ady Endre Alt. Isk., Totda

40. | Danter Benjamin | 1[1[2[1]2[7] 14 |
Szab6 Gyila Alapiskola, Dunaszerdahely, Felvidék

41. | Bogos Dorina |22 [2[12[4] 13 |
ITI. Béla Gimnazium, Baja, Magyarorszag

42. | Karsai Levente | 1|1|1[1][1[8] 13 |
[TI. Béla Gimnazium, Baja, Magyarorszag

43. [ Korondi Gabor  [2[1[1[1[3[4] 12 |
Katona Jozsef Gimnazium, Kecskemét, Magyarorszag

44. | Weinhard Adam |3 [1[2]1]2[3] 12 |
Katona Jozsef Gimnazium, Kecskemét, Magyarorszag

45. | Kovacs Marcell |[1[1[1[3[2[3] 11 |
Katona Jozsef Gimnazium, Kecskemét, Magyarorszag

46. | Csabi Damiel [ 1[1[1]1]2[3] 9 |
Kossuth Lajos Gimnazium, Cegléd

47. | Hliva Gabriella [ 1[1[1]1]2[3] 9 |
II. Rakoczi Ferenc Kozépiskola, Var, Karpatalja

48. | Martin Dominika | 1 [1[2[1]1[3] 9 |

IT. Rakoczi Ferenc Kozépiskola, Var, Karpatalja




8. (9.) évfolyam

Sz. | Név 1|23 ]4| 5| 6 |Osszesen | Eredmény

1. | Gaspar Attila 1019 1091010 58 1.
Foéldes Ferenc Gimnazium, Miskolc, Magyarorszag

2. | Simon Daniel Gabor |10 |10 | 10[6] 1 [10] 47 2.
Bényai Julia Gimnazium, Kecskemét, Magyarorszag

3. | Balint Hunor Ferenc [ 10| 3 [10[5[ 7 [10] 45 2.
Székely Miko Elméleti Liceum, Sepsiszentgyorgy, Erdély

4. | Szinyéri Bence (10]9]w0]5[3]8] 45 2.
Batthyany Lajos Gimnazium, Nagykanizsa, Magyarorszag

5. | Sz6cs Orsolya (10 2]10[4]10] 8] 44 2.
Bathory Istvan Elméleti Liceum, Kolozsvar, Erdély

6. | Vadon Eniks (10]10]91[3]10] 43 2.
Foldes Ferenc Gimnazium, Miskolc, Magyarorszag

7. | Busa Maité (10jw]102[2]8] 42 2.
Batthyany Lajos Gimnazium, Nagykanizsa, Magyarorszag

8. | Petres Sara (105 10[4][10]3] 42 3.
Kiss Ferenc Altalanos Iskola, Csikmadaras, Erdély

9. | Baranyai Istvan David | 5 | 9 [10[4[ 3 [10] 41 3.
10-es sz. Altalanos Iskola, Szatméarnémeti, Erdély

10. | Szabo Liza (10]3]w0][7[3]8] 4 3.
Bartok Béla Elméleti Liceum, Temesvar, Erdély

11. | Bartis Zsolt (10l 4]10/4[3]8] 39 3.
Tamasi Aron Elméleti Liceum, Székelyudvarhely, Erdély

12. | Pszota Maté (0] ]9f1[1]8] 39 3.
Bartok Béla Alapiskola, Nagymegyer, Felvidék

13. | Pakoki Tamids 705 ]10/4[3]9] 38 3.
Felvidék

14. | Bako Bence (109104 1[3] 37 3.
Varadi Jozsef Altalanos Iskola, Sepsiszentgyorgy, Erdély

15. | Zahorsky Akos (10l 4]10[1[1]10] 36 3.
Pongracz Lajos Alapiskola, Ipolysag, Felvidék

16. | Dani Eszter (103 ]10[4[2]3] 32 Dics.
Nagy Mozes Elméleti Liceum, Kézdivasarhely, Erdély

17. | Vita Henrietta (w0l 1]wof7[1]2] 3 Dics.
Bolyai Farkas Elméleti Liceum, Marosvasarhely, Erdély

18. | Osvath Tamés (10 2]w0]4]3]1] 30 Dics.
Avram Tancu Sportiskola, Zilah, Erdély

19. | Katona Bugner Attila |10 2 [10[1]3 [ 3] 29 Dics.

Apéczai Csere Janos Elméleti Liceum, Kolozsvér, Erdély




Sz. | Név 1 12| 31|4]|5]6 | Osszesen | Helyezés

20. | Macejko David 10121101 ]3|3 29 Dics.
Lakszakalosi Alapiskola, Felvidék

21. | Bogdandi Lilla ~ [10]2]10|3[1]2] 28 | Dics.
Kecskeméti Reformatus Alt. Isk., Magyarorszag

22. | Debreceni Akos | 5 [9]10[2]1]1] 28 | Dics.
Foldes Ferenc Gimnazium, Miskolc, Magyarorszag

23. | Edes Lili [10]2]10[1]3][2] 28 | Dics.
Marianum Egyhazi Iskolakézpont, Révkoméarom, Felvidék

24. | Faber Levente l10f1]6|1]1]8] 27 | Dics
Marai Sandor Gimnazium és Alapiskola, Kassa, Felvidék

25. | Kovics Imola 10]210]1]2[1] 26 | Dics
Szonya Marinkovity Alt. Isk., Nagybecskerek, Délvidék

26. | Sétalo Denisa 1029 f1]1]3] 26 | Dics.
Nikola Tesla Alt. Isk., Topolya, Délvidék

27. | Banki Bence (7 2]w0]1]2]3] 25 |
Vambéry Armin Alapiskola, Dunaszerdahely, Felvidék

28. | Klucka Vivien (6 5| 7]1]1]3] 23 |
Munka Utcai Alapiskola, Révkomérom, Felvidék

29. | Lérincz Florian |10 /2] 6 [1]3]1] 23 |
Kazinczy Ferenc Alapiskola, Tornalja, Felvidék

30. | Marko Anna 119 f1]3][7] 22 |
Széchényi Istvan Alapiskola, FelsGszeli, Felvidék

31. | Czibor Dora (71wl f1f[1] 21 |
Munka Utcai Alapiskola, Révkomérom, Felvidék

32. | Zsollér Déniel (3 ]2]w0]1[3[1] 20 |
[TI. Béla Gimnazium, Baja, Magyarorszag

33. | Finta Klara Eniks |10 2] 2 [1]2]2] 19 |
Janos Zsigmond Elméleti Liceum, Kolozsvar, Erdély

34. | Molnar Imre (618 |1]1][2] 19 |
Kossanyi Jozsef Alapiskola és Ovoda, Szentpéter, Felvidék

35. | Héger Déniel (2029 f1]1][3] 18 |
Szab6 Gyila Alapiskola, Dunaszerdahely, Felvidék

36. | Nagy Gyorgy Janos | 6 |16 [1]1]3] 18 |
Pet6fi Sandor Alt. Isk., Hajdujaras, Délvidék

37. | Szerednik Laszlo | 1 [2] 8 [1]3]3] 18 |
Gyulai Altalanos Iskola, Karpatalja

38. | Lazar Julia |5 02]af1]3]2] 17 |

Szonya Marinkovity Alt. Isk., Nagybecskerek, Délvidék




Sz. | Név 1{2] 3 [4]5]6 | Osszesen | Helyezés

39. | Vass Matyas 5|1 7 ]1]1]1 16
Szabo6 Gyila Alapiskola, Dunaszerdahely, Felvidék

40. | Csész Viola 129111 15 |
Kecskeméti Reformatus Alt. Isk., Magyarorszag

41. | Gondér Gergely [1jtjwof1]1[1] 15 |
Széchényi Istvan Alapiskola, FelsGszeli, Felvidék

42. | Tar Zoltan (5[1]42]2]1] 15 |
Bethlen Gabor Gimnéazium, Beregszasz, Karpatalja

43. | Fenyvesi Janka 217111 13 |
November 11-e Alt. Isk., Zenta, Délvidék

44. | Jasper Boglarka (17112 13 |
Arpad Fejedelem Gimnéazium és Alt. Isk., Pécs, Magyarorszag

45. | Kis Ferenc (521 ]1]1]3] 13 |
Gyulai Altalanos Iskola, Karpatalja

46. | Pukli Réka [2[1]42]1]3] 13 |
Arpad Fejedelem Gimnéazium és Alt. Isk., Pécs, Magyarorszag

47. | Valtner Viktor Patrik [ 12| 1 [2]2[1[ 9 |
Arpad Fejedelem Gimnazium és Alt. Isk., Pécs, Magyarorszig

48. | Takéts Kornél 11 ]1]2]2] 8 |
Szabo Gyila Alapiskola, Dunaszerdahely, Felvidék

49. | Balogh Daniel 21111 7 |
Arpad Fejedelem Gimnéazium és Alt. Isk., Pécs, Magyarorszag

50. | Herold Bianka 211111 7 |
Batthyany-Strattmann Laszl6 Alapiskola, Felbar, Felvidék

51. | Molnér Levente (1111 6 |
Arpad Fejedelem Gimnazium és Alt. Isk., Pécs, Magyarorszag

52. | Sebok Luca (1111 6 |

Arpad Fejedelem Gimnéazium és Alt. Isk., Pécs, Magyarorszag




